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ПРЕДИСЛОВИЕ К ПЕРВОМУ ИЗДАНИЮ 

В виду требований, предъявляемых в последнее время к ком 
мерческой школе, дать учащимся возможно большую практиче 
скую подготовку, автор в своем настоящем труде сделал попытку 
расширить чисто практическую часть коммерческой арифметики. 
С этой целью товарным вычислениям уделено гораздо больше 
внимания, чем им обыкновенно посвящается; подробно рас-
смотрены расходы, вызываемые товарными операциями, в связи 
с изучением железнодорожных, таможенных и других тарифов-
приведены главнейшие обычаи нашей внутренней и особенно 
внешней торговли; даны более подробные сведения о фабричной 
калькуляции и впервые введен новый параграф о вычислениях 
определяющих доходность операций. В отделе банковых опера 
ции центр тяжести перенесен на те вычисления, которые прихо-
дится делать торгово-промышленным предприятиям в их сноше-
ниях с банками. 

В своем изложении автор останавливается также на вопро-
сах о причинах колебаний цен на товары, учетного процента и 
курсов девиз и процентных бумаг. Хотя эти вопросы изучаются 
политической экономией, но в виду их несомненного практиче-
ского значения нельзя не упомянуть о них при прохождении 
курса коммерческой арифметики. 

Первый отдел настоящей книги имеет подготовительный 
характер. Кроме обычного материала, автор дал в этом отделе 
общим обзор элементов коммерческих вычислений в связи с их 
теоретическим обоснованием. 

В в о с ь м о е издание внесены следующие изменения: 
1) исключен § 104 об определении покупной -цены в условиях 
падающей валюты, 2 ) добавлен § о значении калькуляции, как 
средства анализа и контроля хозяйственной деятельности, и 3) во 
многих примерах старые русские меры заменены новыми. 
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В В Е Д Е Н И Е 

В основе всякой хозяйственной деятельности лежит сле-
дующий так называемый э к о н о м и ч е с к и й принцип: с наи-
меньшими затратами достичь наибольших результатов. Этот 
принцип требует, прежде всего, измерять затраты и результаты 
хозяйственных операций, т.-е. определять их стоимость; кроме 
того; он заставляет производить целый ряд других вычислений. 
Так, напр., сопоставляя то, что затрачено в операцию, с тем, 
что выручено от нее, определяют размер прибыли, полученной 
от операции. Такое вычисление называется о п р е д е л е н и е м 
д о х о д н о с т и . Зная всю стоимость затрат, падающих на опре-
деленное количество предметов, вычисляют, сколько падает затрат 
на каждый предмет в отдельности. Такое вычисление носит на-
звание к а л ь к у л я ц и и . Иногда составляют с м е т у , т.-е. предва-
рительное исчисление ожидаемых расходов и доходов. Наконец, 
вычислением можно определить наивыгоднейший способ совер-
шения той или иной торговой операции. Это вычисление назы-
вается а р б и т р а ж е м . 

Правила, по которым производятся все эти вычисления, 
составляют предмет изучения особой прикладной науки, назы-
ваемой к о м м е р ч е с к о й а р и ф м е т и к о й . Коммерческая 
арифметика преимущественно занимается вычислениями торговли, 
в виду их менее специального характера. Кроме указанных выше 
вычислений, в торговой практике встречаются еще вычисления 
к о н т о к о р р е н т н ы е , цель которых выяснить к определенному 
моменту, сколько по текущим оборотам одно лицо или учрежде-
ние должно другому. 

Производство вышеупомянутых вычислений требует знаком-
ства с торговыми обычаями, относящимися к способам обозна-
чения цен, размеру скидок, вознаграждению посредников и проч., 
а также с м е т р о л о г и е й , или учением о мерах, принятых в 
различных государствах. Кроме того, необходимо развить в себе 
уменье вычислять не только правильно, но и быстро. Этому спо-
собствует усвоение так называемых с о к р а щ е н н ы х п р и е м о в 
в ы ч и с л е н и й . 

О т д е л п е р в ы й 

О С Н О В Н Ы Е К О М М Е Р Ч Е С К И Е В Ы Ч И С Л Е Н И Я . 

П р и а м ы с о к р а щ е н н ы х и п р и б л и ж е н н ы х д е й с т в и й 
н а д о т в л е ч е н н ы м и числами. 

S C O приемах с . И р » щ в н и ь 1 я  

б ь , с т р о л р о и з ~ — . T e ™ « 
время у себя и ѵ , Ю Г р Г . ™ с ч и с л я т ь значит отнимать 
ботала ряд у п р о щ е н / ы т \ п „ Д У Э Т ° Г ° Т ° р г 0 Е а я Ч и т а к а вира-
сгро, без больши7затр а т Г Г и Г " и й ' ™ в о л Я Ю Щ И І вы-

зультат. я чгемени, находить искомый ре-

с л о в н о " ^ , ' ^ Г Л Г б Г ™ Н е ™ ™ « безу-

в вычислениях приносят Z / Z Z ° М С М Ы С Л е УлР°Щепия 
несложных вычислениях в ^ м т і с т ь °ошибит 

Д е н и ы х о б ы к н о в е ^ н н H j f n y т е м . " 

С л о ж е н и е и в ы ч и т а н и е ц е л ы х ч и с е л 

5 2 ' П Р а К Т Я Ч в С И " в ~ с " п 0 Г „ Г — — О 

тать ™ М у " й Т : ' и Г Р О е ™ Щ е в м г о Д * 
д л я ускорения д е й с т в и ^ « с Г Г ^ " Р " 
приемов. ' У к а ж е м ЗДССЬ несколько практических 

1) Цифры должны быть Danrrnim-i-o,,,, „ 
отдалении одна от д Р у Г 0 й д л я ~ Г л Т ^ 



3 4 6 7 1 2 4 
1 2 6 2 5 4 9 

7 4 8 8 4 

жить в вертикальные колонны. В конторских книгах для этой цели 
имеются в графах, отведенных для сумм, бледные вертикальные 
линейки, между которыми или на которых пишут цифры. Очень 
часто на бумаге неграфленой, где цифры разбросаны в беспорядке. 

цифры одного и того же разряда соединяют 
чертой. 

2) Если в одном и том же столбце какая-
нибудь цифра повторяется несколько раз, много-
кратное сложение таких одинаковых цифр за-
меняют умножением. 

Пример: пусть дано сложить цифры 1-го столбца помещенной 
ниже группы чисел. Действие производится следующим образом: 

5 X 7 + 3 + 8 + 4 - 1 - 1 + 6 = 5 7 

3) Так как суммы от сложения двух или трех однознач-
ных, чисел обыкновенно находятся мгновенно, то, для ускорения 
действия, сложения производят группами в 2 или 
3 цифры. Так, сложение цифр второго столбца 
(см. группу чисел) молено произвести следующим 
образом: вслух—11 (в уме 5 + 6 ) да 13 (в уме 
7 + 6 ) дает 24, да 6 (в уме 1 + 1 + 4 ) дает 30, да 
11 (в уме 2 + 9 ) дает 41 и т. д. 

4) Так как часто приходится прервать сложе-
ние или переделать сложение какого-нибудь столбца 
цыфр, то, во избежание повторения всего действия 
с начала, полезно подписывать под суммой те ци-
фры, которые прибавляются к единицам высшего 
разряда. 

5) Каждое сложение надо н е п р е м е н н о 
проверить. Проверка производится сложением в обратном порядке: 
сверху вниз или снизу вверх, смотря по тому, как было сделано 
сложение раньше. Лучше всего делают проверку посредством сло-
жения на счетах (см. ниже) 

§ 3. Приемы у с т н о г о с л о ж е н и я . 

При устном счете сложение легче всего производится следую-
щим образом: к первому слагаемому прибавляют из второго сна-
чала единицы высшего разряда, а затем единицы низших. Напри-
мер, чтобы прибавить к 264 число 75, прибавляем сначала 70, что 
дает 334, затем прибавляем 5. 

Если нужно сложить два числа, из которых одно немногим 
меньше числа, составленного из цифры с нулями, прибавляют это 
последнее число, а затем вычитают разницу. Например, чтобы 

8 3 1 4 5 5 
2 6 3 7 0 5 
1 3 7 8 9 5 

3 1 9 0 6 
8 1 4 2 5 
2 6 0 4 1 
1 9 7 1 5 

4 5 1 4 
5 4 6 5 
7 7 7 5 

4 0 8 5 8 
2 6 3 

1 4 5 1 0 1 7 
8 5 7 Б А 

сложить 289 и 2998, прибавляют к первому числу 3000, затем из 
итога вычитают 2. Этот прием вычислений называется п р и е м о м 
к р у г л о г о числа. С применением этого приема при других дей-
ствиях мы познакомимся ниже. 

При устном сложении не следует произносить вслух приба-
вляемые слагаемые, чтобы не обременять памяти, а произносить 
лишь сумму, получающуюся от прибавления всего слагаемого или 
части его. Так, вычисляя сумму 536 и 329, мы производим в уме 
сложения: 1) 536+300 , 2) 836+20 , 3) 8 5 6 + 9 , а произносим 836, 
856, 865. 

§ 4. Сложение на с ч е т а х . 

Счеты представляют деревянную раму с поперечно протяну-
тыми проволоками. На каждой проволоке надеты 10 косточек, из 
коих две средние, т.-е. 5-я и 6-я косточки, окрашены в черную 
краску, чтобы легче было сосчитать косточки. Есть еще проволоки 
с 4 косточками: это крайняя ниж-
няя, для четвертей копеек, и четвер-
тая снизу (см. таблицу I), которая 
отделяет копейки (2 и 3 проволоки) 
•от рублей (прочие проволоки). Каж-
дая проволока служит для единиц 
одного какого-нибудь разряда; так, 
пятая проволока снизу служит для 
единиц рублей, шестая—для десят-
ков рублей, седьмая—для сотен 
и т. д. Четвертая проволока снизу 
употреблялась раньше и для десят-
ков фунтов; проволока, ниже лежа-
щая, служила в таком случае для 
единиц фунтов, а выше лежащая 
для единиц пудов. 

Покажем теперь, как делается 
сложение на счетах. Пусть нам да-
но сложить з числа: 3582, 4298 и 
2282. В начале действия все косточки должны быть расположены 
так, как показано на прилагаемом рисунке. Положим сначала на 
счеты число 3582: для этого отсчитываем и передвигаем к левому 
краю на восьмой проволоке 3 косточки, на седьмой—5, на ше-
стой—8 и на 5-й—2 косточки. Прибавляем затем следующее число, 
т.-е. 4298. Заметим прежде всего, что сложение начинается с выс-
ших разрядов. Придвигаем поэтому к 3 косточкам, означающим 
тысячи, еще 4 косточки; к 5 косточкам, означающим сотни, при-

Таблица I. 



кладываем еще 2 косточки; но к 8 косточкам, означающим десят-
ки, нельзя придвинуть 9, так как на проволоке имеются только 
2 свободные косточки. В этом случае поступают так: к косточ-
кам ближайшей верхней проволоки прибавляют одну, что равно-
сильно тому, что прибавляют целую сотню или десять десятков, 
но так как надо было прибавить лишь 9 десятков, то передви-
гают в обратном направлении, т.-е. слева направо на проволоке 
десятков одну косточку, другими словами, отнимают один деся-
ток. Наконец, на последней проволоке к 2 косточкам, предста-
вляющим единицы, прибавляют 8 косточек. Получившиеся 10 ко-
сточек, или 10 единиц, составляют 1 десяток, поэтому отодвигаем 
обратно 10 косточек-единиц, а к косточкам-десяткам придвигаем 
еще одну. На счетах лежит теперь число 7880. 

Прибавим теперь число 2282. От прибавления 2 тысяч полу-
чаем 9 тысяч. От прибавления 2 сотен получится 10 сотен, поэто-
му двигаем обратно косточки-сотни, а к косточкам-тысячам мы 
должны прибавить еще одну, но так как и здесь получится 10, то 
и эти косточки придвигаем к правому краю, а на проволоке десят-
ков тысяч кладем одну косточку. Далее, для прибавления 8 де-
сятков, кладем одну сотню и откидываем 2 десятка. Положив, на-
конец, еще 2 единицы, получаем число 10162. 

Практика научает еще некоторым упрощениям. 

§ 5. В ы ч и т а н и е п о с р е д с т в о м дополнения. 

Кроме правила вычитания, указываемого элементарной ариф-
метикой, очень употребителен в торговой практике прием, нося-
щий название в ы ч и т а н и я п о с р е д с т в о м д о п о л н е н и я М. 
Заключается он в том, что из большего числа не отнимают посте-
пенно или сразу столько единиц, сколько их есть в меньшем, как 
это делается при обыкновенном вычитании, а, наоборот, к меньше-
му числу прибавляют сразу или постепенно столько единиц, чтобы 
получилось большее. Этот прием особенно удобен в устных вычи-
слениях. 

Пример: положим, что требуется из 235 вычесть 197. Со-
гласно указанному нами приему, надо к 197 прибавить столько 
единиц, чтобы получилось 235. Задача решается очень быстро, 
если мы узнаем сначала, сколько надо к 197 прибавить единиц, 
чтобы получить какое-нибудь круглое число, большее 197, напри-

*) Дополнением пди орифметическим дополнением дшшого числе, называется 
число, показывающее, сколько еще пужпо прибавить к данному числу, чтобы получить 
ближайшее большее число, состоящее из 1 или каких-нибудь иных цифр с нудями. 

мер, 200, а затем, сколько нужно прибавить к 200, чтобы полу-
чить 235. Благодаря употреблению такого промежуточного круг-
лого числа, задача решается о помощью нескольких более про-
стых действий, легко выполняемых. 

Другой пример: из 1000 рублей надо вычесть 441 рубль. Рас-
суждаем так: от 441 рубля до 450 рублей—9 рублей, до 500 руб-
лей—59 рублей, до 1000 рублей 559 рублей. Этим приемом всегда 
пользуются кассиры при выдаче сдачи. 

В письменных вычислениях указанный прием значительно 
сокращает действия, когда приходится вычесть сумму нескольких 
слагаемых или произведение многозначного числа на однознач-
ное. Рассмотрим первый случай. В счетоводстве очень часто при-
ходится из одного какого-нибудь числа, помещенного на одной 
странице книги, вычесть целый ряд сумм, помещенных на проти-
воположной, и разность, или так называемое с а л ь д о , поместить 
на той же странице под слагаемыми. Вместо того, чтбы сделать 
2действия: с л о ж е н и е с у м м н в ы ч и т а н и е итога из дан-
ного большего числа, можно их заменить одним действием, сложе-
нием, которое делается следующим образом. 

Положим, что из числа, помещенного на прилагаемой табли-
це слева, требуется вычесть ряд сумм, помещенных справа (не 
считая суммы, набранной жирным шрифтом и представляющей 
вычисленную разность, или сальдо). Складываем единицы: 7 и 3, 
10; 10 и 5, 15; 15 и 9, 24. Найдя этот итог единиц и замотив, что 

в уменьшаемом только 
Поступило. С ч е т M у H И. Выбыло. 7 е д ш ш ц > м ы мысленно 

занимаем 2 десятка, что 
86457 килогр. 21207 килогр. д а е т возможность вычесть 

7643 „ 24; разность 3 пишут под 
8 1 1 5 " последним слагаемым. 

969 „ Дальнейшее упрощение 
Сальдо 48523 ,. заключается в том, что 

86457 килогр. вместо того, чтобы умень-
шить цифру д е с я т к о в 

уменьшаемого на 2, прибавляют эти 2 десятка к десяткам вычи-
таемого, отчего, конечно, результат не изменится, так как вычесть 
из уменьшаемого все равно, что прибавить к вычитаемому. Про-
должаем действие: 2 десятка и 0, 2; 2 и 4, 6; 6 и 1, 7; 7 и 6, 13; 
13 и 2 (пишем 2), 15 (одну сотню прибавляем к сотням); 1 сотня 
и 2, 3; 3 и 6, 9; 9 и 1, 10; 10 и 9, 19; 19 и 5 (пишем 5), 24 (две ты-
сячи прибавляем к тысячам) и т. д. 

После действия делают проверку, как ПРИ сложении. 



§ 6. В ы ч и т а н и е на с ч е т а х . 

При вычитании косточки с к и д ы в а ю т с я , т.-е. передви-
гаются с левой стороны на правую. Если число косточек, лежащих 
на проволоке, меньше того количества, которое нужно скинуть, 
тогда скидывают одну косточку на ближайшей верхней проволоч-
ке, т.-е. вычитают 10, а разницу прибавляют к косточкам данной 
проволоки. Если бы оказалось, что на ближайшей верхней прово-
локе совсем нет косточек, то кладут на ней девять косточек, а с к и -
д ы в а ю т косточку на следующей верхней проволоке. Если бы 
и здесь не оказалось косточек, то поступают таким же образом. 
Возьмем пример: пусть из числа 415258 надо вычесть число 
185473. Кладем на счеты первое число и начинаем вычитание с 
высших разрядов. На проволоке сотен тысяч имеется 4 косточ-
ки—скидываем одну. На проволоке десятков тысяч имеется толь-
ко 1 косточка, нужно скинуть 8—скидываем поэтому 1 косточку 
на проволоке сотен тысяч, а на проволоке десятков тысяч кла-
дем еще две косточки (разницу между 10 и 8). На проволоке еди-
ниц тысяч лежат 5 косточек—скидываем 5. На проволоке сотен 
лежат 2 косточки, а нужно скинуть 4. По предыдущему мы 
должны скинуть 1 косточку на проволоке единиц тысяч, а к сот-
ням прибавить 6, но так как на проволоке единиц тысяч нет те-
перь косточек, то кладем на ней 9, а 1 косточку снимаем с десятков 
тысяч; к сотням же прибавляем 6. На проволоке десятков находит-
ся 5 косточек, а нужно снять 7—снимаем 1 сотню и прибавляем 
3 десятка. Наконец, из 8 единиц снимаем 3 единицы. На счетах 
остается число 229785. Для проверки записываем найденное число 
на бумажке, а на счетах прибавляем то число, которое отняли, от-
чего должно получиться первоначальное число. 

Как сложением можно проверить вычитание, так и вычита-
нием можно проверить сложение. Чтобы проверить сложение вычи-
тают из найденной суммы одно за другим все слагаемые. В резуль-
тате должен получиться нуль. 

Прием круглого числа можно применять и при вычислениях 
па счетах. Так, вместо того, чтобы прибавить 997, можно положить 
1 тысячу и скинуть 3 единицы; чтобы вычесть это число, посту-
пают обратно 

У м н о ж е н и е и д е л е н и е целых чисел. 
§ 7. Сокращенные приемы при письменном умножении. 

1 ) 0 б щ и е у к а з а н и я : а) При умножении на однозначное 
число не следует писать ни знака умножения, ни самого множи-
теля, произведение же прямо подписывать под множимым. При 

этом надо следить за тем, чтобы единицы произведения стояли под 
единицами множимого, десятки произведения под десятками мно-
жимого и т. д. Это, как мы увидим дальше, оказывается весьма 
необходимым при так называемом умножении на кратные части, 
б) При умножении иа многозначное число не следует подписывать 
множителя иод множимым, а писать рядом, в) Надо приучаться 
умножать на числа 11,12 и т. д. до 20, как на однозначные числа. 

2) Следует привыкнуть начинать умножение не только с 
низших разрядов, но и с высших. Это оказывается полезным при 

6 8 9 X 3 2 4 некоторых упрощенных приемах умножения, как 
7ZZ мы сейчас увидим. 
" 1 3 7 8 з) Если приходится умножить на число, ко-

2756 торое начинается или кончается цифрой 1, то 
2 2 3 2 3 6 можно не умножать на 1, а воспользоваться мно-

жимым, как готовым частным произведением. Само собою разу-
меется,'что в этом случае не следует проводить черты иод обоими 
множителями: 

2 7 6 X 182 5 3 4 X 241 
2208 2136 

552 1068 
50232 128694 

'4) Если одна цифра или группа цифр множителя в несколько 
раз больше другой цифры или группы цифр множителя, то можно 
сократить вычисление тем, что сначала умножают на меньшее чи-
сло, а затем, для нахождения следующего частного произведения, 
полученный результат увеличивают в соответственное число раз, 
отступая вправо или влево на один или несколько знаков, смотря 
по тому, на единицы какого разряда приходится умножать. 

7 8 9 Х 2 в Г . . . 2 8 = 7 X 4 5346X12108 . . . 108=12X0 
5 5 2 3 . . умножаем на 7 64152 . . . умножаем на 12 

22092 . . предыд. произв. умножаем на 4 577368 . . . вред, произв. умпож. на 9 
226443 64729368 

5) Иногда выгодно представить множителя в виде произведе-
ния двух чисел и умножить множимое сперва на первое число, а 
полученное произведение на второе. Например, чтобы помножить 
число 237 на 63, можно 237 умножить сперва на 9, и полученное 
произведение умножить на 7. Чтобы помножить на 78, можно умно-
жить сначала на 13, а полученное произведение на 6. 

2 3 7 X 6 3 1587 X 78 
2133 20631 

14931 123786 



6) Иногда удобно представить множителя в виде суммы или 
разности и умножать по частям; частные произведения затем скла-
дываются или вычитаются. Особенно удобным это оказывается 
в тех случаях, когда одной из частей является цифра с нулями 
или когда одна часть кратна другой, т.-е. более другой в несколько 
раз; тогда умножение заменяют часто делением. 

Так, чтобы умножить 428 на 225, умножаем первое число на 
200, что дает 85600, затем, вместо того, чтобы то же число умножить 
еще на 25, мы полученное произведение делим на 8, так как 25 в 8 
раз меньше 200; полученное частное равно 10700. Оба числа скла-
дываем. Чтобы умножить на 384 (=400—16) , умножают на 400 и 
вычитают двадцать пятую часть полученного, так как 16 двадцать 
пятая часть 400. 

428X225 2 8 3 X 3 8 4 
85600 . . . умнож. на 200 113200 . . . умнож. на 400 

-{-10700.. . восьмая часть пред. результата. — 4528 . . . і/25 нредыдущ. 

96300 108672 

Указанный прием называется п р и е м о м к р а т н ы х ч а -
с т е й . О этим приемом, носящим также название и т а л и а н с к о -
г о способа, мы встретимся и дальше. 

7) При умножени на 5, множимое мысленно увеличивают 
в 10 раз и делят на 2. При умножении на 25, мысленно увеличи-
вают множимое в 100 раз и затем делят на 4. При умножении на 
125, умножают на 1000 и делят на 8. 

2 3 7 X 5 2 3 7 . . Х 2 5 2 3 7 . . . X 1 2 5 

1 1 8 5 5 9 2 5 2 9 6 2 5 

8) Если дано перемножить два числа, из коих одно настолько 
больше какого-нибудь круглого числа, насколько другое меньше, 
поступают так: круглое число умножают само на себя и вычитают 
разницу, также умноженную ira самое себя. Пример: 7 7 X 8 3 = 
= 8 0 X 8 0 — 3 X 3 = 6 4 0 0 — 9 = 6 3 9 1 х). 

§ 8. Приемы у с т н о г о умножения. 

1) При устном счете умножение начинают с высших разря-
дов множимого. При этом, так как в устных вычислениях слухо-
вая память играет значительную роль, умножение разрядных еди-
ниц производя* м ы с л е н н о , а сложения делаются в с л у х . Tai. 

1) Этот прием основан на алгебраической формуле умножения: 

(a-j-b) ( a — b ) = a 2 - b s . 

когда нам дано умножить 237 на 8, мы мысленно умножаем 200 
на 8, 30 на 8, 7 на 8, а произносим: 1600 до 240 составляют 1840, 
1840 да 56 дают 1896. 

2) При умножении на число, которое немногим меньше како-
го-нибудь, другого, к р у г л о г о , числа, умножают сначала на это 
круглое число, а затем отнимают излишне взятое число раз мно-
жимое. Так, чтобы умножить 35 на 48, умножаем 35 на 50, что дает 
1750, затем вычитаем 35, взятые 2 раза. 

3) Когда множимое делится на 2, а множитель оканчивается 
5-ю или наоборот, то умножение часто упрощается, если увели-
чить множитель, оканчивающийся на 5, в два раза, а другой умень-
шить в два раза. Так, умножить 124 на 45, все равно, что умно-
жить 62 на 90, а это последнее действие производится легко. 

О некоторых приемах умножения на счетах см. сборник за-
дач. 

§ 9. Сокращенные приемы письменного д е л е н и я . 

1) При делении на однозначное число ийи на небольшое дву-
значное, как то: 11, 12, 13 и т. д., не следует писать ни знака де-
ления ни делителя, а подписывать частное непосредственно под 
делимым, следя за тем, чтобы единицы одного и того же разряда 
стояли одна под другой. 

2) При делении на число, которое можно представить в виде 
произведения двух однозначных или небольших двухзначных чи-
сел, удобнее сначала разделить на одного множителя и получен-
ное частное на другого. 

Пример: 248112: 36 
4 1 3 5 2 . . . частное от долѳппя делимого на б. 

6 8 9 2 . . . частпое от делепня предыдущего результата па б. 

3) При делении на 5 можно умножить делимое на 2 и затем 
делить на 10; при делении на 25—умножают на'4 и делят на 100, 
при делении на 125—умножают на 8 и делят на 1000. 

4) Чтобы делить на 75, прибавляют к делимому одну треть его 
— _„ 300 300 

и делят на сто, ибо 76 = ———, а делить на — - — значит умно-
жить на х- или умножить на ~ X "Атг- Точно так лее, чтобы 

oüü 3 100 
делить на 15, вычитают треть делимого и делят на 10, ибо 15 = 

30 30 2 w 1 
= ——, а делить на — — все равно, что умножить на — X —ттг 

ù ù о 10. 
5) Главнейшее сокращение при делении многозначных чисел 

заключается в том, что не выписывают частных произведений, 
а для нахождения остатка пользуются приведенным в § 5 приемом 



4 3 6 7 1 4 
9 4 7 
2 6 3 1 

2 3 7 4 
3 2 2 

1 X 2 = 2 

1 X 4 = 4 
1 X 3 = 3 

342 
1276 

вычитания посредством дополнения. Пусть дано 
делить 436714 на 342. Деля 436 на 342, находим 
первую цифру частного—1. Произведение 342 на 1 
не подписываем под 436; под этим числом непо-
средственно подписываем остаток, цифры которого 
находятся следующим рассуждением: 

2 + 4 = 6 
4 + 9 = 1 3 (1 в уме) 
3 + 1 = 4 ; 4 + 0 = 4 

На цифрах 4,9 делаем ударение, под-
писывая их в то же время под 

делимым. 

На цифрах 3, б, 2 делаем ударенно, 
в то же время мы их подписываем 

под делимым. 

Остаток равен 94, сносим следующую цифру 7 и делим по-
лученное число 947 на 342; находим частное 2. Рассуждаем по 
прежнему: 
2 X 2 = 4 ; 4 + 3 = 7 

2 X 4 = 8 ; 8 + 6 = 1 4 (1 В уме) 
2 X 3 = 6 ; 6 + 1 = 7 ; 7 + 2 = 9 

К остатку 263 сносим цифру 1 и продолжаем деление по пре-
дыдущему. 

6) При делении на такое число, которое немногим меньше 
какого-нибудь другого круглого числа, например, на 99 (близкое 
к 100, дополнение 1), 397 (близкое к 400, дополнение 3), 2989 (близ-
кое к 3000, дополнение 11), мысленно делят на это круглое число 
и прибавляют к остатку произведение частного на дополнение. 

Пусть дано делить 5761458 на 398. Число 398 близко к 400; 
дополнение равно 2. Делим сначала 576 на 400, в частном полу-
чаем 1. Отнимаем 1X400, но прибавляем 9 

с* дополнение. 
излишне вычтенные 1X2, получаем оста- 5 7 6 1 4 5 8 393 
т о к 1 7 8 - 1 7 8 1 

Делим затем 1781 на 400, полу-
чаем в частном 4. Вычитаем 4X400, т.-е. 
1G00, но прибавляем 4 X 2 , получаем 189 
Делим 1894 на 400, частное равно 4. Вы-
читаем 4X400, но прибавляем 2 X 4 и т. д. 

Заметим, что, производя последнее деление (2398 на 400)', мы 
должны были бы получить в частном 5, но от прибавления к остат-
ку дополнения, взятого 5 раз, мы получим число, большее дели-
теля, поэтому увеличиваем частное на 1 единицу. 

§ 10. Приемы устного деления. 
Наиболее удобным приемом устного деления следует признать 

следующий: берут ближайшее круглое число, которое делится на 
делителя; круглое число и разницу делят отдельно; оба частных 
складывают или одно вычитают из другого. Так, чтобы разделить 

1 8 9 4 
3 0 2 5 

2 3 9 8 
1 0 

875 на 25, разбиваем делимое на 800 и 75 и рассуждаем: 25 со-
держится в оотне 4 раза, а в 8 сотнях—32 раза, а в 75 еще 3 раза, 
всего 35 раз. Другой пример. Чтобы разделить 735 на 15, рассу-
ждаем так; от деления 750 на 15 получаем в частном 50, но мы 
взяли в делимом лишних 15 единиц, которые от деления на 15 
дают в частном 1. Вычтя второе частное из первого, получаем 49. 

Можно делить на число, кратное делителя, но тогда частное 
приходится увеличить в соответственное число раз. Так, чтобы 
делить на 45, делим на 90 и полученное частное умножаем на 2; 
чтобы делить на 15, делим на 30, или 60, или 90, и полученное 
частное умножаем на 2, 4 или 6. 

Применяют при устном делении и прием, указанный в § 9,2. 

§ 11. Приемы проверки умножения и деления. 

Способы проверки умножения и деления довольно разнооб-
разны. Приведем наиболее практичные из них. 

Прежде всего весьма полезно проверять во время самого дей-
ствия частные произведения. Но эту проверку следует производить 
не повторным умножением, а другими приемами. Так, если во мно-
жителе есть 2 цифры, разность между которыми равна 1, то про-
веряют соответствующие им частные произведения тем, что к мень-
шему из них прибавляют множимое, отчего должно получиться 
большее. Иногда одна цифра множителя равна разности двух дру-
гих цифр того же множителя; в этом случае проверка производится 
соответственным вычитанием. Очень облегчают проверку частных 
произведений и указанные выше сокращенные приемы умно-
жения. 

Весьма употребителен прием проверки умножения посред-
ством 9, основанный на следующем свойстве чисел: е с л и п е р е -
м н о ж и т ь м е ж д у с о б о ю о с т а т к и о т д е л е н и я по-
р о з н ь с у м м ц и ф р м н о ж и м о г о и м н о ж и т е л я н а 9, 
т о п о л у ч и т с я ч и с л о , с у м м а ц и ф р к о т о р о г о п р и 
д е л е н и и н а 9 д а е т т а к о й ж е о с т а т о к , к а к о й п о л у -
ч и т с я и п р и д е л е н и и с у м м ы ц и ф р п р о и з в е д е н и я 
н а 9. Прием проверки посредством 9 заключается поэтому в сле-
дующем: если, проделав указанные действия, мы найдем, что два 
последних остатка совпали, то можно почти быть уверенным, что 
умпожение сделано безошибочно. 

Для ускорения проверки прибегают к следующему практи-
ческому приему: как только при складывании цифр получается 
число, большее 9, то вычитают 9 единиц (или, что все равно, как 
только при складывании получается двузначное число, то скла-



дывают цифры этого числа до тех пор, пока опять не получится 
однозначное число). 

Возьмем пример. Пусть дано проверить умножение 68253 на 
296 (см. ниже вычисления). Остатки от деления сумм цифр мно-
жимого и множителя на 9 равны 6 и 8. Перемножив их, получаем 
число 48, сумма цифр которого при делении на 9 дает остаток 3. 
Этот же остаток получается и при делении на 9 суммы цифр про-
изведения 20202888. 

6 8 2 5 3 X 2 9 6 6 + 8 = 1 4 ; 1 4 — 9 = 5 (или 1 + 4 = 5 ) ; 5 + 2 + 5 = 1 2 ; 1 2 - 9 = 3 ; 

4 0 9 5 1 8 3 + 3 = 6 

6 1 4 2 7 7 2 + 6 = 8 (цифру 9 исключаем при складывании) 

1 3 6 5 0 6 6 X 8 = 4 8 ; 4 + 8 = 1 2 ; 1 2 - 9 = 3 

2 0 9 0 2 8 8 8 2 + 2 + 2 + 8 = 1 4 ; 1 4 - 9 = 5 ; 5 + 8 = 1 3 ; 1 3 - 9 = 4 ; 4 + 8 = 1 2 ; 
1 2 — 9 = 3 

Прием проверки посредством 9 применим и к делению. Если 
деление сделано верно, то остаток делимого х) должен равняться 
остатку числа, полученного от умножения остатка делителя на 
остаток частного плюс остаток остатка. 

Пример. Пусть дано проверить нижеследующее деление: 

8 7 6 5 9 1 

3 3 9 9 1 

4 2 1 3 Ост. делимого: 8 + 7 = 1 5 ; 1 5 — 9 = 6 ; 6 + 6 = 1 2 ; 1 2 — 9 = 3 ; 3 + 5 + 
2 0 8 + 1 = 9 ; 9 - 9 = 0 

2 8 7 » делителя: 4 + 2 + 1 + 3 = 1 0 ; 1 0 — 9 = 1 

„ частного: 2 + 8 = 1 0 ; 1 0 - 9 = 1 ( 1 X 1 + 8 = 9 

„ остатка: 2 + 8 = 1 0 ; 1 0 — 9 = 1 ; 1 + 7 = 8 I 9 — 9 = 0 

У м н о ж е н и е и д е л е н и е простых д р о б е й . 

§ 12. Сокращенные приемы при умножении п р о с т ы х д р о б е й . 

1) При устном умножении целого числа на такую дробь, знаме-
натель которой сокращается с целым числом, мысленно переста-
вляют целое число и числителя дроби, сокращают и делают умно-
жение: 

4 8 Х 1 8 Л б = 4 8 Л б Х 1 3 = 3 9 ; ' / 2 4 X 8 = 7 X - ^ - = 7 S = 2 7 8 . 

2) При умножении па смешанное число, умножают отдельно на 
целое число и на дробь—оба результата складывают: действия по 

і) Для сокращения мы употребляем слово „остаток" вместо выражения „остаточ 
от деления суммы цифр на 9" . 

возможности производится устно. 
Пример: требуется умножить 7 на Зв/12. 

Действия: I. 7 X 3 = 2 1 . 
I I . 7 X 5 / 1 2 = 8 5 / I 2 = 2 1 , / I 2 . 

I I I . 2 1 - | - 2 1 1 / І 2 = 2 3 1 1 / І 2 . 

3) При умножении на смешанное число, представляющее удоб-
ную часть 10 или 100, умножают мысленно на 10 или 100, после чего 
полученный результат уменьшают в соответственное число раз. 

1 2 8 Х 2 1 / й = 1 2 8 ° / 4 = 3 2 0 (21/2 есть Ѵ< десяти) 

4 2 Х 3 3 1 / 8 = 4 2 0 ° / З = 1 4 0 0 (ЗЗѴЗ , і / 8 ста) 

б 6 Х 1 б 7 з = б 6 0 % 9 3 3 Ѵ з (162/3 „ 1/с ста) 

2 8 Х 1 2 7 2 = 2 8 0 0 / 8 = 3 5 0 (121/2 „ 1/8 ста) 

Заметим, кроме того, что 81/з=7і2ста, 61/4=1/івста, 62/з=Ѵі5Ста. 
4) При умножении на дробное или смешанное число, отличаю-

щееся от ближайшего большего целого числа на одну долю еди-
ницы (напр., 47/8, которое равно 5 без %), умножаем на это целое 
число и вычитаем из него соответственную долю множимого. 

1 7 Х 9 / ю = 1 7 — І 7 / ю = 1 5 7 і о . . .умножаем на 1, вычитаем і/іо долю 17. 

8 Х 3 7 б = 3 2 — 8 / в = 3 0 2 / з . . .умножаем на 4, вычитаем і/в долю 8 

5) При умножении на смешанное число, в котором целое 
число и числитель дроби одинаковы, умножают сначала на целое 
число и к найденному прибавляют ту долю его, которая указывается 
знаменателем дроби. 

2 4 X 5 7 8 = 1 2 0 + 1 2 0 / 8 — 1 3 5 . . . б / в есть восьмая часть 5, 
умнбжаем па 5 и берем і/8 полученного. 

6) Чаще всего, при умножении на дробь, не имеющую числи-
телем единицы, прибегают к следующему приему. Данную дробь 
представляют в виде суммы нескольких таких дробей, на числи-
телей которых делится знаменатель данной дроби. Каждая такая 
дробь при сокращении обращается в простую долю единицы, кото-
рую берут от множимого. Дальнейшее сокращение заключается 
в том, что выбирают такие дроби, которые оказываются кратными 
одна другой ( п р и е м р а з л о ж е н и я н а к р а т н ы е т а е т и), 
вследствие чего каждый последующий результат является какою-
нибудь долей предыдущего. 


